
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Exemple 

Montrons que la suite de nombres réels ( )n n
u 

 définie par : 
2 2

1

n

n

k

n k
u

n k=

+
=

+
 ,  

est convergente et déterminer sa limite. 

On a : 
2

2 2 2 2
1 1 1
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1
1

1
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n n n

n

k k k
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n k n n nu
n k k n k

n n

= = =

+ +
+

= = =
+

+ +

   . 

On reconnaît dans cette dernière expression de 
nu  une somme de Riemann relative à la 

fonction 
2

1

1

x
x

x

+

+
 sur  0,1 . 

On peut alors affirmer que la suite ( )n n
u 

 est convergente et admet pour limite 
1

20

1
d

1

x
x

x

+

+ . 

Or, on a : 
1 1 1

2 2 20 0 0

1 1
d d d

1 1 1

x x
x x x

x x x

+
= +

+ + +    

D’où :  
1 11

2 200 0

1 1 2
d arctan d

1 2 1

x x
x x x

x x

+
= +

+ +   

Donc : 
1 1

2

2 00

1 1
d ln(1 )

1 4 2

x
x x

x

+
 = + + +  

Ainsi : 
1

lim ln 2
4 2

n
n

u


→
= + . 

 

 

 

Proposition :  Somme de Riemann 
 

Soient f  une fonction continue de  ,a b vers . Pour n  , posons : 

1

( )
n

n

k

b a b a
u f a k

n n=

− −
= + . 

Alors, la suite ( )n nu 
de nombres réels est convergente, et 

lim
b

n
an

u f
→

=  . 

Pour n  , on dit que le nombre réel 
nu est une somme de Riemann relative à 

f sur l’intervalle  ,a b . 

 

 



 

Exercice 1 (10  

Montrer que la suite de nombres réels ( )n n
u 

définie par : 
1

2 2
1

1n

n

k

u n
n k

−

=

=
+

 . 

est convergente et déterminer sa limite. 

 

 

Exercice 2  

Montrer que la suite de nombres réels ( )n n
v 

 définie par : 
( )

2 2
1

1
n

n

n
n

k

n
v

n n k=

+
=

+
 ,  

est convergente et déterminer sa limite. 

 

 

Exercice 3   

 

Calculer la limite de ( )
1

1

1 n

n
n

k

P k n
n =

= + . 

 


